
ðÏÌÎÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ËÁÖÄÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÓÔÏÉÌÏ 7 ÂÁÌÌÏ×.

óÈÅÍÁ Ï�ÅÎÉ×ÁÎÉÑ ÚÁÄÁÞÉ 1

(i) ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞÉ ÄÏËÁÚÁÎÏ ÄÌÑ �ÒÏÓÔÙÈ n: 2 ÂÁÌÌÁ

(ii) ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ d, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ 2

d ≡ 1 (mod n), ÕÔ×ÅÒÖÄÁÅÔÓÑ ÂÅÚ ÕÓÌÏ×ÉÑ

(2; n) = 1: −1 ÂÁÌÌ

(iii) × ÒÅÛÅÎÉÉ ÉÓ�ÏÌØÚÕÅÔÓÑ, ÞÔÏ 
 ÉÌÉ d ÍÅÎØÛÅ, ÞÅÍ '(n): −1 ÂÁÌÌ

óÈÅÍÁ Ï�ÅÎÉ×ÁÎÉÑ ÚÁÄÁÞÉ 2

I. ðÒÁ×ÉÌØÎÙÊ �ÒÉÍÅÒ ÄÌÑ k = 2: 1 ÂÁÌÌ

II. ðÒÁ×ÉÌØÎÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï Ï�ÅÎËÉ k 6 2: 6 ÂÁÌÌÏ×

þÁÓÔÉÞÎÙÅ �ÒÏÄ×ÉÖÅÎÉÑ × II

II.1. úÁÍÅÞÅÎÏ, ÞÔÏ ÎÅÔ ÔÒ£È �Ï�ÁÒÎÏ ÎÅ�ÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×, ÉÌÉ ÞÔÏ ÌÀÂÙÅ ÍÎÏ-

ÖÅÓÔ×Á A É B, ÎÅ �ÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ Ó ÎÅËÏÔÏÒÙÍ C, ÄÏÌÖÎÙ �ÅÒÅÓÅËÁÔØÓÑ ÄÒÕÇ Ó ÄÒÕÇÏÍ: 1 ÂÁÌÌ

II. 2. äÏËÁÚÁÎÏ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÎÅ�ÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ �ÏÄÍÎÏÖÅÓÔ× A É B ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÅÄÉÎ-

ÓÔ×ÅÎÎÏÅ C, �ÅÒÅÓÅËÁÀÝÅÅÓÑ É Ó A, É Ó B: 2 ÂÁÌÌÁ

II.3. ï�ÅÎËÁ ÄÏËÁÚÁÎÁ × ÄÏ�ÏÌÎÉÔÅÌØÎÏÍ �ÒÅÄ�ÏÌÏÖÅÎÉÉ, ÞÔÏ ÒÁÚÎÙÍ C

j

ÉÚ ÏÆÉ�ÉÁÌØÎÏÇÏ

ÒÅÛÅÎÉÑ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÔ ÒÁÚÎÙÅ �ÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÅÓÑ Ó ÎÉÍÉ B

i

: 3 ÂÁÌÌÁ

II.1, II.2 É II.3 ÎÅ ÓÕÍÍÉÒÕÀÔÓÑ ÄÒÕÇ Ó ÄÒÕÇÏÍ, ÎÏ ÓÕÍÍÉÒÕÀÔÓÑ Ó I.

III. ïÔ×ÅÔ ÂÅÚ �ÒÉÍÅÒÁ: 0 ÂÁÌÌÏ×

IV. äÏËÁÚÁÎÏ, ÞÔÏ k Þ£ÔÎÏ: 0 ÂÁÌÌÏ×

óÈÅÍÁ Ï�ÅÎÉ×ÁÎÉÑ ÚÁÄÁÞÉ 3

1. éÓ�ÏÌØÚÏ×ÁÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ ðÔÏÌÅÍÅÑ: 0 ÂÁÌÌÏ×

2. ï�ÅÎËÁ AC · BD = AB · CD + AD · BC > 3

3

√

AB · CD · AD·BC

2

· AD·BC

2

ÉÌÉ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÁÑ

ÄÌÑ ÞÅÔÙÒ£ÈÕÇÏÌØÎÉËÏ× BCDE, CDEF , DEFA, EFAB ÉÌÉ FABC: 1 ÂÁÌÌ

3. äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×

3.1. d

2

3

> 64d

1

: 2 ÂÁÌÌÁ

3.2.

3

√
d

3

6

√
d

1

6
3

√
d

2

− 3

√
d

1

: 2 ÂÁÌÌÁ

3.3.

3

√

d

2

3

>
3

√
d

2

+

3

√
d

1

: 2 ÂÁÌÌÁ

4. ó �ÏÍÏÝØÀ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ ÚÁÄÁÞÁ Ó×ÅÄÅÎÁ Ë ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Õ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×Á (x + y)(y + z)(z +

t)(x+ y + z + t) > 27xyzt: 2 ÂÁÌÌÁ

5. ó �ÏÍÏÝØÀ �ÒÏÅËÔÉ×ÎÏÇÏ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ ÚÁÄÁÞÁ Ó×ÅÄÅÎÁ Ë ÓÌÕÞÁÀ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ,

�ÒÏÔÉ×Ï�ÏÌÏÖÎÙÅ ÓÔÏÒÏÎÙ ËÏÔÏÒÏÇÏ �ÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ: 2 ÂÁÌÌÁ

6. õ�ÏÍÉÎÁÎÉÅ �ÒÏÅËÔÉ×ÎÏÇÏ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ ÉÌÉ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ ÂÅÚ �ÏÌÕÞÅÎÉÑ �ÕÎËÔÏ× 4 ÉÌÉ 5:

0 ÂÁÌÌÏ×.

óÕÍÍÉÒÕÀÔÓÑ ÄÒÕÇ Ó ÄÒÕÇÏÍ ÔÏÌØËÏ ÞÁÓÔÉ �.3.


